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4. DIOFANTICKE ROVNICE VYSSiCH STUPNOV

Ako sme uZz uviedli v tretej kapitole, pod pojmom diofantickd rovnica rozu-
mieme taku rovnicu, ktorej nezndme hladame v mnozine celych ¢isel.

Uloha 59. Rieste diofanticka rovnicu
2z 4+ 3y)(x + 2y) = 1.

(Navod: Ak x,y st celé &isla, potom 2z + 3y = £1,  + 2y = £1, aby ich saéin bol
1.)

Uloha 60. Dokazte, ze diofanticka rovnica
(2z + 3y)(6x 4+ 9y) = 1

nema rieSenie.

Uloha 61. Nech a,b,c,d,e st celé ¢sla. Nech |ac — bd| = 1. Potom diofanticka
rovnica

(az + by)(cx + dy) = e
ma vzdy rieSenie.
Uloha 62. Nech kvadraticka rovnica az? + bz + ¢ = 0 méa korene z1, 2. Dokéazte,
7e
ax? + bry + cy? = a(x — 21y)(x — 22Y).
(Navod: Uvazujte, 7e az? + bry + cy? = y2(a(%)2 +b(3) +¢))

Uloha 63. Rieste diofanticka rovnicu
622 — by +y? = 21.

(Navod: Rozlozte polyném 622 — 5xy + y? na dva ¢initele a uvedomte si, 7e musia
byt delitelmi ¢isla 21.)

Uloha 64. Rieste diofantickt rovnicu

2z + 2y = xy.

Uloha 65. Dokazte, 7e neexistuji celé ¢isla x,y take, ze

2 —y? =2

Uloha 66. Dokazte, 7e neexistuju celé ¢isla x,y take, 7e
22 =4y +2
alebo

% =4y + 3.



22

(Navod: Uvedomte si, ¢o sa stane, ak 2 deli = a ak 2 nedeli z.)

Uloha 66 nam hovori, ze druha mocnina celého ¢isla je bud delitelna ¢islom 4,
alebo po deleni ¢islom 4 dava zvysok 1. Tento poznatok vyuzijeme v nasledujicej
Casti.

gpecidlnym pripadom diofantickyjch rovnic druhého stupria si rovnice tvaru
2 — Ay? = 1. (%)

Ak A = m?,m € Z, rovnica (¥) sa dd riesit predchddzajicim spésobom po-
mocou rozkladu. Ak A # m? pre kazdé m € Z, tak rovnicu (*) nazijvame Pellova
rovnica. Dd sa dokdzat, Ze tdto rovnica md nekoneéne vela rieSeni. Jej rieSenia
st dané vztahom x + \/my = (xo + v/myo)™,n = 1,2, ..., kde xo + /myo je naj-
mendsie ¢islo, pre ktoré x3 — my3 = 1,29 > 0,y0 > 0. Takéto riesenie sa nazyjva
fundamentalne. Je dokdzané, Ze vZdy existuje.



